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مراجعة : المصفوفة المربعة : هي المصفوفة التي تكون فيها عدد الصفوف = عدد الاعمدة )  

 لها نفس الرتبة (  

 مثال : 

تسمى   2و عدد أعمدة   2هي مصفوفة مربعة لها عدد صفوف    2X2 مصفوفة مربعة   •

 الثانية  أيضا مصفوفة مربعة من الدرجة  

تسمى   3و عدد أعمدة   3هي مصفوفة مربعة لها عدد صفوف 3X3 مصفوفة مربعة   •

 الثالثة  أيضا مصفوفة مربعة من الدرجة  

تسمى   4و عدد أعمدة   4هي مصفوفة مربعة لها عدد صفوف 4X4 مصفوفة مربعة   •

 الرابعة  أيضا مصفوفة مربعة من الدرجة  
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 مراجعة مفاهيم وتعريف المصفوفة و عناصرها 

  Aليكن المصفوفة 

𝐴
3𝑋3=[

𝑎11  𝑎12   𝑎13
𝑎21  𝑎22   𝑎23
𝑎31 𝑎32   𝑎33

]
 

 Aاسم المصفوفة هي الحرف الكبير  •

 عدد الاعمدة   x= عدد الصفوف  3x3  =  (𝑚𝑥𝑛)رتبة المصفوفة   •

 عناصر المصفوفة هي الأرقام او الاحرف  التي تكون داخل المصفوفة   •

 يسمى العنصر بحرف صغير و يرمز له بموقعه ) مكان الصف ثم مكان العمود   •

•  𝑎𝑖𝑗    حيثi  هي رقم الصف وj  رقم العمود 

• 𝑎13  3و العمود رقم  1هو العنصر الذي يقع في الصف رقم   

• 𝑎33  3و العمود رقم  3هو العنصر الذي يقع في الصف رقم   

• 𝑎23  3و العمود رقم  2هو العنصر الذي يقع في الصف رقم   

• 𝑎31  1و العمود رقم  3هو العنصر الذي يقع في الصف رقم   

 

 

 هذا شكل المصفوفة القياسي ) دائما يبقى في الذاكرة (  
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 مفهوم جديد :  

 اين يكون رقم الصف = رقم العمود   ❖

 a11,a22,a33الإجابة في العناصر التالية :  ❖

 هذه العناصر تشكل ما يسمى ) القطر الرئيسي للمصفوفة (   ❖

اذن دائما العناصر التي تمتد من الزاوية اليسار ) الطرف العلوي ( الى الزاوية اليمنى )   

 الطرف السفلي ( تشكل قطر المصفوفة الرئيسية  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

يوجد اقطار موازية   

للقطر الرئيسي ) فوق  

القطر الرئيسي و  

 اسفل القطر الرئيسي  
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يوجد قطر ثاني للمصفوفة لكنه ليس القطر الرئيسي و هو عكس القطر الرئيسي و   

 a13,a22,a31يتكون من العناصر 

 

 

 

 تذكر من تعريف المصفوفة انها مستطيل   

 للمستطيل قطرين ) الخط الواصل من الزاوية للزاوية هو القطر (  
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  5و  3المحددة ؛ هي عدد حقيقي ) يعني القيمة النهائية بعد حسابها ينتج عدد حقيقي مثل  

 ، يرتبط في المصفوفة يعني نجده من خلال المصفوفة  ( و هكذا   9و 

 الفائدة من هذا الرقم هو قياس قدرة المصفوفة على التمدد او التقلص وهذه فائدة هندسية   

 اذا كان المحدد = صفر فهذا يعني ان المصفوفة غير قابلة للعكس ) إيجاد معكوس لها (   

 اذا كان المحدد لا يساوي صفر يدل على ان هناك معكوس للمصفوفة   

 كيف نسمي المحددة

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 
 اعداد  م. محمد اسعد الخطيب  

   ة من الدرجة الثانيةطريقة إيجاد المحدد

 أولا : للمصفوفة المربعة من الدرجة الثانية ) يسمى محددة الدرجة الثانية (  

  2x2الرتبة  يجب ان تكون المصفوفة مربعة و من الدرجة الثانية
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   طريقة إيجاد المحددة من الدرجة الثالثة

للمصفوفة المربعة من الدرجة الثالثة  ) يسمى محددة الدرجة الثالثة (يجب ان تكون المصفوفة مربعة و  

 33xالرتبة   من الدرجة الثالثة

  الأقطارقاعدة طريقة الطريقة الأولى تسمى :  

 عناصر   3المطلوب هو تشكيل اقطار رئيسية كل قطر من 

 اذا نظرت لأقطار المصفوفة الثلاثية نجد  

 عناصر   3القطر الرئيسي مكون من  •

 عناصر   3عنصر ) مشكلة ( يجب ان يتكون  2القطر الموازي الأول مكون من  •

 عناصر   3) مشكلة ( يجب ان يتكون من   1القطر الموازي الثاني مكون من عنصر  •

 لحل المشكلة  

 نعيد كتابة العمود الأول و العمود الثاني على يمين المصفوفة ثم نشكل الأقطار   ▪

 عناصر و هو المطلوب   3نجد ان عدد العناصر لكل قطر أصبحت  ▪

 

 تتشكل القطر الرئيسي مع الأقطار الموازية له   ❖

 نجد حاصل ضرب كل قطر من الأقطار الثلاث   ❖

 نجمع النواتج   ❖

o  القطر الرئيسي(5x7x8)= 280 

o  القطر الموازي الأول(-3x6x-2)= 36 

o  القطر الموازي الثاني(1x4x2)= 8 

o  324 =(8+36+280)اجمع النواتج .... ① 

 نعيد نفس الخطوات على الأقطار المعاكسة   ➢

 14- =(1x7x-2) المعاكس   القطر الرئيسي ➢

  60 =(5x6x-2)القطر الموازي الأول  ➢

  =(3x4x8-) 96- لقطر الموازي الثاني  ➢

 ② .............. 60+14)- =(96- 50اجمع النواتج  ➢

 

 374( =  50+  324= ) (  50  -  -  324..... = )   2ناتج   – 1ناتج =  القيمة النهائية 
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    الطريقة الثانية  تسمى : استخدام محددة الدرجة الثانية

خطوات كل مرة نشطب قيمة   3الفكرة هي تحويل المصفوفة الى ثنائية و يكون ذلك عن طريق 

 عمود  

 أولا : نضع الإشارات التالية بالترتيب فوق كل عمود من المصفوفة  

 

   

 
 

   نجمع النواتج  
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اتحقق من  

 فهمي  



 

 
 اعداد  م. محمد اسعد الخطيب  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

اتحقق من  

 فهمي  
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له أنواع مختلفة  زوايا  3اضلاع و  3 ن شكل هندسي مكون من المثلث هو عبارة ع

 مثل

 ) مراجعة قانون المسافة بين نقطتين و قانون منتصف المسافة (     متساوي الساقين  •

 متساوي الاضلاع   •

 مختلف الاضلاع   •

 (   س) مراجعة قانون فيثاغور  المثلث القائم الزاوية  •
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 يتم تمثيل المثلث على المستوى الاحداثي من خلال احداثيات رؤوس المثلث   •

  yو  xأي نقطة على المستوى تتمثل بقيمة  •

 في المصفوفات تتمثل في صف   x,y النقطة  •

A ( 𝑥1,𝑦1)             B ( 𝑥2,𝑦2)            C ( 𝑥3,𝑦3)) 

 كل نقطة نضعها في صف من المصفوفة بالترتيب  

 

[

𝑥1     𝑦1   

𝑥2       𝑦2

𝑥3        𝑦3

] 
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 حساب مساحة المثلث عن طريق المحدد 

𝐴 (
1

2
)  x (القاعدة) x (الارتفاع) 

 شكل من رؤوس المثلث محددة ثلاثية   •

 (  1( ) 1( )1العمود الثالث دائما عناصره ) •

  2جد المحدد الثلاثية و اقسمها على  •

 مثال جد مساحة المثلث في الشكل المقابل 
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 شرح المفهوم  

 نستخدم المحددة لتحديد ما اذا كان نظام المعادلات له حلول ام لا   -1

اذا كانت قيمة المحددة = صفر يعني لا يوجد حل لنظام المعادلات او له عدد لا نهائي من   -2

 الحلول  

 اذا كانت المحددة لا تساوي صفر ) سواء موجب او سالب هذا يعني يوجد حل للنظام (   -3

 لايجاد هذا الحل نستخدم قاعدة كريمر    -4
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 خطوات الحل  

 

 

 

 

a) -2x + 7 y = 12  

       x + y = 3  

[
−2  7
1  1

] = [
12
3

]…………① 

|D| = |
−2     7
1         1

| 

|𝐷| = ( -2X1) – (7X1) = -2-7=-9 

|𝐷𝑋| = |
12  7
3   1

|……………….②  

DX= 12 X 1 – 7 X3 = 12 -21 = 9 

|𝐷𝑌| = |
−2  12
1    3

|……………….③ 

DY= -2 X 3 – 12 X1 = -6 -12 = -18 

X = 
9

−9
 = -1  

Y = 
−18

−9
 = 2  

 رتب المعادلات ) اذا لم تكن مرتبة ( 

شكل مصفوفة للارقام ما قبل إشارة المساوة  ومصفوفة 

 للارقام ما بعد المساواة  

   Dجد المحددة للطرف الايسر و يكون المحدد الرئيسي 

بالقيم  Xنشكل محددة نستبدل عمود   Xلايجاد محدد 

    DXالتي بعد المساواة و نجد المحدد  

بالقيم   Yنشكل محددة نستبدل عمود   Yلايجاد محدد 

    DYالتي بعد المساواة و نجد المحدد  

X = DX /D  

Y = DY /D  
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b) 4 x – 3 y = 29  

    2 y + 5 x = -5  

• 4 x - 3 Y = 29  

• 5 x + 2 Y = -5  

[
4 − 3
5    2 

 
] = [

29
−5

]…………① 

|D| = |
4 − 3
5     2

| 

|𝐷| = ( 4X2) – (-3X5) = 8 +15=23 

|𝐷𝑋| = |
29 − 3
−5       2

|……………….②  

DX= 29 X 2 – (-3 X-5) = 58 -15 = 43 

|𝐷𝑌| = |
4    29
5   − 5

|……………….③ 

DY= 4 X -5 – (29x5) = -20-145= -165  

 

X = 43/23  

Y =  -165/23 

  

 

 تحت بعض   Yتحت بعض و  xرتب المعادلات بحيث 

 

شكل مصفوفة للارقام ما قبل إشارة المساوة  ومصفوفة 

 للارقام ما بعد المساواة  

   Dجد المحددة للطرف الايسر و يكون المحدد الرئيسي 

بالقيم  Xنشكل محددة نستبدل عمود   Xلايجاد محدد 

    DXالتي بعد المساواة و نجد المحدد  

بالقيم   Yنشكل محددة نستبدل عمود   Yلايجاد محدد 

    DYالتي بعد المساواة و نجد المحدد  

X = DX /D  

Y = DY /D  
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y 
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 بمعنى لها عدد لا نهائي من الحلول  

 

 

 

 



 

 
 اعداد  م. محمد اسعد الخطيب  
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2 x + y = 6  

X + c y = 3  

[
2  1
1  𝑐

]     |𝐷| =  |
2  1
1  𝐶

|  =  2 C -1 = 0  … 2C = 1    C = 
1

2
 

 

 

  

 

 

 

17) |
2  2
2  2

|                |
1  0
1  0

|         

18) |
1   2
2   3

|               |
0   1
1    0

| 

19) |
3    9
2   2

| 

 

 تحت بعض   Yتحت بعض و  xرتب المعادلات بحيث 
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 باستخدام القاعدة

 

 

 

𝑎1𝑥 + 𝑏1𝑦 = 𝑐1               

𝑎2𝑥 + 𝑏2𝑦 = 𝑐2  

DX = |
1    2
3   4

| = |
𝐶1    𝑏1
𝐶2   𝑏2

|     

 𝑎1𝑥 + 2𝑦 = 1               

𝑎2𝑥 + 4𝑦 = 3  

DY = |
7  𝑎
𝑏  𝑐

|    =  |
7   1
𝑏   3

| 

|
7   2
𝑏   4

| = 5  

7x4 – 2b = 5  

28-2b=5       b = 
23

2
 

يشكل الأرقام بعد   3و  1العمود 

 المساواة في المعادلة 

  C2و  C1يعني قيمة 

في   Yهي قيم معاملات  4و   2الأرقام 

 المعادلة  

  

a = c1 = 1  

c = c2 = 3  

b  من المعادلة 
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 كتاب الطالب 
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|𝐴| = (-2X4)-(5X-3) = -8 +15 = 7 

|𝐵| = (6X0)-(-1X5) = 0 +5 =  

|𝐴𝐵| = 7 𝑋5 = 30  

|𝐵𝐴| = 5 𝑋7 = 30  

 
D= (𝑥. 𝑥) − (8 x2 ) = 𝑥2 − 16  

𝑥2 − 16=9  

𝑥2=9 +16  

𝑥2=25  

√𝑥2 =  √25 

X= (±5) 

 

 

 

المحدد هو رقم حقيقي و 

 ينطبق عليه الضرب بالتبادل  
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 لأنها ارقام حقيقة   A= ضعف محددة    𝐴2العلاقة محددة  
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 هو قيمة ما بعد المساواة في المعادلات  Xالعمود الأول في  ➢

 هو قيمته ما بعد المساواة في المعادلات  yنفسه العمود الثاني في   ➢

𝑎1𝑥 + 𝑏1𝑦 = 𝑐1 …..  𝑎1𝑥 + 𝑏1𝑦 = 3 

𝑎2𝑥 + 𝑏2𝑦 = 𝑐2 …..  𝑎2𝑥 + 𝑏2𝑦 = -1 

 y  ،b1=5      b2=  2يشكل قيم   xالعمود الثاني في   ➢

 x    ،a1=4        a2= 1يشكل قيم  yالعمود الثاني في   ➢

 

4𝑥 + 51𝑦 = 3 

1𝑥 + 2𝑦 = -1 

 

D= |
4  5
1  2

| = ( 4X2)-(5X1) = 8 -5 =3 

 

X = 
𝐷𝑋

𝐷
 =

(3 .  2)−(5 .−1)

3
 = 

11

3
 

 

Y = 
𝐷𝑌

𝐷
 =

(4 .−1)−(3 .1)

3
 = 

−7

3
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 ورقة   75معادلة عدد الأوراق النقدية  ➢

 نفرض   ➢

1 J.D = X  

5 J.D = Y ……. = 4X اضعاف الدينار       4من السؤال    

10 J.D = Z  

X+4X+Z= 75  

5X+Z = 75     ……..① 

 

دينار    460معادلة مجموع قيمة الأوراق  ➢  

   1وقيمة كل ورقة    Xعدد ورقة الدينار  ➢

   5وقيمة كل ورقة   4Xعدد ورقة الخمسة  ➢

  10و قيمة كل ورقة  Zعدد ورقة العشرة  ➢

(1) X + 5 (4X) + 10 Z = 460  

X +20 X + 10 Z = 460  

21 X + 10 Z = 460 ……..② 

 حل المعادلات بطريقة كريمر  
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X= 10  ,      Y = 4X = 4X10 = 40 ,      Z = 25 

 ورقات من فئة الدينا   10

 ورقة من فئة الخمسة   40

 من فئة العشرة   25

 


